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GEOMETRIA 


UP( 


e AREA DE REGIONES CUADRANGULARES 


ACADEMIA 


REGION CUADRANGULAR 


Es una region plana, que estd limitada por un cuadrildtero, esta region puede ser convexa o no convexa. 
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SABCD = ru Sen8 


m yn: Medidas 
de las diagonales 


m m AREA DE REGIONES CUADRANGULARES 


ACADEMIA 


ÁREA DE UNA REGIÓN TRAPECIAL 


ς = (B+b)h 
IE m: Longitud de la mediana 


| S=mh | h: Longitud de la altura 


κῶλα. AREA DE REGIONES CUADRANGULARES 


ACADEMIA 


ÁREA DE UNA REGIÓN PARALELOGRÁMICA 


Rectángulo 


a — p—4D 


| S-bh | 


h: Longitud de la altura 
S = ab.Sen8 


κῶλα. AREA DE REGIONES CUADRANGULARES 
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ÁREA DE REGIONES CUADRANGULARES (FÓRMULAS) 


S =4(p-a)(p-b)(p-c)(p-d) 


- a+b+c+d. 
2 
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=. AREA DE REGIONES CUADRANGULARES 
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PROPIEDADES EN REGIONES CUADRANGULARES 


En cuadriláteros convexos 


A D 


Z/ABCD: 
TRAPEZOIDE 


ME- AREA DE REGIONES CUADRANGULARES 


ACADEMIA 


PROPIEDADES EN REGIONES CUADRANGULARES 


En cuadriláteros convexos 


* //MNPQ: ROMBOIDE 


[eu 
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=. AREA DE REGIONES CUADRANGULARES 


ACADEMIA 


PROPIEDADES EN REGIONES CUADRANGULARES 


En cuadriláteros convexos 


AREA DE REGIONES CUADRANGULARES 


PROPIEDADES EN REGIONES CUADRANGULARES 


En cuadriláteros convexos 


S2 


S=S,+S,+S,+S, 


=. AREA DE REGIONES CUADRANGULARES 
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PROPIEDADES EN REGIONES CUADRANGULARES 


En trapecios 


S = Area tota 


SAABCD = (VS; 9.) 


m ο. AREA DE REGIONES CUADRANGULARES 


ACADEMIA 


PROPIEDADES EN REGIONES CUADRANGULARES 


En paralelogramos 
R "D EV 
Z /ABCD: PARALELOGRAMO NE vem 
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=. AREA DE REGIONES CUADRANGULARES 


ACADEMIA 


PROPIEDADES EN REGIONES CUADRANGULARES 


En paralelogramos 


SABCD 
2 


Sy + Š, = Sy + Sy = 


EJEMPLO Nº1 


3. En la figura: AM = MB = R. Calcular el área de la región Resolución 


cuadrangular AMBO. 


AOMB : Rombo , además : AOAM z AOBM (LLL) 


2 
Por Teoría : S D 


MAN EJEMPLO N°2 


ACADEMIA 
Resolución | 
Nos pide : S 
5. En la figura, se tiene un hexágono regular, si "P" es 


punto medio de DE y BP mide 24 13 , calcular el área 


de dicho hexágono. 
En BDP : Pitágoras 


B C = q=2 
Por Fórmula 
_ 3(0)%43 
A D = 
a S=24/3 
P 
F E i 2a E 
La medida del ángulo interno en un hexágono regular es 120º 
A 24 me B. 16 Por propiedad en BCD : BD = 24ψ3 


C. 1243 BN J3 ÁREA DE UNA REGIÓN HEXAGONAL REGULAR 


onde : 
= lado del hexágono. 
a= Circunradio del hexágono. 


EN" EJEMPLO N°3 


1. Enlafigura, "T" es punto de tangencia. Calcule 
área de la región limitada por el paralelogram 
ABCD y CT 26. 


Teorema de la tangente: 
62 = m(6K) 
6 = mK 
Aapgcp = m(4k) 
A4pcp = 24 


> 


Mi ctr ds EJ E M P LO N "4 


7. Segün la figura, " 


P" "Q" y "I" son puntos 
de tangencia. Calcule el área de la región 


rectangular ABCD; MN contiene los centros de 
las circunferencias de AM — 8u, AT =2u. 


Nos piden: ABCD 


A4pcp=».4=20 


EJEMPLO N°5 


12. El área de la región del paralelogramo ABCD es 
120 u?. Calcule el área de la región sombreada 
("M" y "N" son puntos medios). b b 


B M 


a) 30 u2 b) 27,5 ϱ) 25 
d) 22,5 e) 20,5 
FABER. 
AAND = -30 (Teorema) 


== Anpcp=80 


Moko = I (Teorema) 


> 2A=45 
> A=22,5 


M ÁREAS DE REGIONES CUADRANGULARES 


ACADEMIA 


01. En una semicircunferencia de diámetro 
AB se ubican los puntos C y D tal que el 
arco CD mide 60, el punto H es la 
proyección ortogonal del punto medio M 
del arco CD sobre AB si MH = a ,entonces 
el área de la región cuadrangular CMDH es. 


a? a2 2a2 
4) 2 B) e 
p E E) a? 


> 


nu ἓν ÁREAS DE REGIONES CUADRANGULARES 


RESOLUCIÓN: 


Piden AcMDH 
En CMDH Se traza CD: m4HLD = 0 
— CD =R 


MH)(CD 
> Acuna = EO — 


sen0 
R 
= = senO ... (1) 
Se traza el radio OM 
> máCIO = 90 
CÍOILH: Inscriptible 
mzlOH = m4HLD = 0 


AMHO: sen8 == e (2) 
Reemplazando (2) en (1) 


M ÁREAS DE REGIONES CUADRANGULARES 


ACADEMIA 


02. En el gráfico, R=8u, r= 6u, mBN=27º y mAO-18". 
Calcule el área de la región sombreada 


A) 12ν2 B) 1493 C) 10/3 
D) 13/2 E) 16/3 


ÁREAS DE REGIONES CUADRANGULARES 


RESOLUCIÓN: 


/ . 
/ Nos piden 5oApo, = 

, Trazamos los radios OB y 01A 
/ 


/ | Como tenemos OB y AO, diagonales del 
cuadrilátero conviene la fórmula 


~o! 
= 8, general. 
/ 
r Como mBN=27° y mAO = 18° 
r z . . 
/ Por ángulo inscrito: 
z > mRBON = 27? y m«AO 0-18? 
/ 
i Luego: Sorgo, O songs: 
ο 


SoaBo, = (cho Sen45? 


Sa = 12V2 


M ÁREAS DE REGIONES CUADRANGULARES 


ACADEMIA 


03. En el gráfico ACBD y PQRD son cuadrados, 
PC=6, calcule la diferencia de las áreas de la 
regiones sombreadas 


Q 
B C 
R 
A D 
A) 6 B) 12 C) 36 


D) 12/2 E) 18 


- ani ÁREAS DE REGIONES CUADRANGULARES 


ACADEMIA 


RESOLUCIÓN: 


Nos piden S, — S; 


Sea SDPC =S 

Notemos: 
S4 +S = a? 
So + S = be 


> Sy — S> = a? — b? 
Enel ADPC: a“ — b? = 62 


e S4 = So = 36 


` 


μι... ÁREAS DE REGIONES CUADRANGULARES 


ACADEMIA 


O4. Calcular el área de la región 
sombreada, si OP=6 


A) 18 B) 12 C) 36 


=. AREAS DE REGIONES CUADRANGULARES 


ACADEMIA 


RESOLUCION: 


Piden: Abceo 

Del gráfico AO = OB = r 

> Areso = (DO)(BO)  .. (1) 

Luego en 4ΑΡΟ Por Relaciones Métricas 
(PD) = (OP)(AO) 

(6)7 = (DO)(r) (2) 
Reemplazando (2) en (1) 


^. Άρρρο = 36 


᾿Ξ - ÁREAS DE REGIONES CUADRANGULARES 


ACADEMIA 


05. En el gráfico (BC//AD); AM=MB; CN=ND; 
51Ξ4; S,=9. Calcule S,. 


A) 13 B) 12 C) 16 
D) 15 E) V97 


- - ÁREAS DE REGIONES CUADRANGULARES 


ACADEMIA 


RESOLUCIÓN: 
B C Piden: S,. 


Datos: S, 24; S, 29 
Sea: Sapo = 9 
Se traza MN 
— MN // AD 
En el trapecio AMND: 
Sono = Ŝamo = Š, +S 
En AACD: 
Saon = Sano 
ο [ος 82551 
Sk = S2 +53 
~S =4+9=13 


` 


REUS ÁREAS DE REGIONES CUADRANGULARES 


ACADEMIA 


06. Calcular el área del rectángulo ABCO, 
si EM=2 y EO = 3. 


E C 
A O 
A) 6 B)8 C) 10 


D) 12 E)15 


pria kaŭ AREAS DE REGIONES CUADRANGULARES 


ACADEMIA 


RESOLUCION: 


Piden: Sascp = S, 
Sea: AO=OD=a y OC =b 
Luego:S,= a.b ...(1) 
a El cuadrilátero MDCE es inscriptible. 
Por el teorema de las secantes : 
a . b = (5)(3) ...(2) 
Reemplazando (2) en (1): 
S, = (5)(8) 
so e 19 


M ÁREAS DE REGIONES CUADRANGULARES 


ACADEMIA 


07. En un circunferencia de diámetro AB y 
centro “O” se ubican los puntos P; Q y R. 
Calcular el área de la región limitada por el 
rombo PQRS tal que QS=2(SO)=2a, (S € 00) 


A) a?4/5 B) a? V6 C)2a?45 
D) 242 V10 E) a? ν10 


a, 
> 
PITAGORAS 
ACADEMIA 


ÁREAS DE REGIONES CUADRANGULARES 


RESOLUCIÓN: 


Piden: Spors 


R Se traza: PR 
> PR n QS= (M) 
> PR L QS A QM=MS=a 
É Del dato SO = a 
Se traza: PO; PO = 3a 
pPI“ En 4PMO: Por Pitagoras. 
| — Š (PM). + (24) = (3a)? 


PM = ay5 ; MR = ay5 
Luego: Spor= S(25)(2a) 
A B 


7. Soon = 28295 


M ÁREAS DE REGIONES CUADRANGULARES 


ACADEMIA 


08. Se tiene un hexágono regular 
ABCDEF cuyo lado mide 4; M y N son 
puntos medios de AB y EF. Calcular el 
área de la región cuadrangular MCDN. 


A) 1443 B) 16/3 C) 12/6 
D) 15/3 E) 8/6 


- as ÁREAS DE REGIONES CUADRANGULARES 


ACADEMIA 


RESOLUCIÓN: y) 


Piden: Sycon 

Se traza BE 

En el trapecio BEFA 
BE = OE =4 

MN es mediana 


_ 8+4 
2 
Se traza: OM L CP ; ON 1 MN 
OC; OD; OM; ON 


MN =6 


4+6 
= SucpN — (=: 343 


eS es ONO 


` 


- - ÁREAS DE REGIONES CUADRANGULARES 


09. Calcular el área de la región 
cuadrangular ABCD, si BP=2 y PD=1. 


A) V5 B) 2/5 C)v7 
D) 4/7 E) 2/7 


> 


55 Ἂν ÁREAS DE REGIONES CUADRANGULARES 


RESOLUCIÓN: 


Piden: Sisco 

Se traza: AP y CP 

— mxAPD = 90 y mxDPC- 90 
Luego AC es diagonal 

Se traza BH Ι AP 

> AABH = ACDP ( A.L.A) 

De la congruencia BH = DP = 1 
En el ABPH : HP =43 

Se traza: DQ L BH 
> HQ=PD=1 AQD-HP- y3 
Se traza BD 

En el ABDQ : BD?+ 2%+ (V3) 
BD -AC- ν7 

Por último Ῥλρορ = 2(S,gc) 


_ o| DO 
S,scp = 2 2 | o des πον, 


a, 

> 
PITAGORAS 
ACADEMIA 


ÁREAS DE REGIONES CUADRANGULARES 


10. Se tiene un cuadriátero bicéntrico 
ABCD tal que AB = 6; BC = 5 y CD = 9. 
Calcular la medida del radio de la 
circunferencia inscrita. 


A) 1 B) 2 C) 3/2 
D) 2/3 E) 3 


> 


PITAGÓRAS ÁREAS DE REGIONES CUADRANGULARES 


ACADEMIA 


RESOLUCIÓN: C 
Piden : r 
Por T. de Pithot: 5 + AD=6+9 
AD = 10 
Por áreas : Sasco = P.r --- (1) 
Sao 5. T 


Luego: S,sco = V(AB)(BC)(CD)(DA) 


Sasco = V(6)(5)(9)(10) 
D "Sus =303 (2) 
(1)= (2) 
15.r = 3043 
s DNE 


